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ΜΑΘΗΜΑ -  
ΕΞΕΣΑΖΟΜΕΝΗ ΤΛΗ 

ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΑ ΠΡΟΑΝΑΣΟΛΙΜΟΤ  

                    Γ ΛΤΚΕΙΟΤ 

ΚΑΘΗΓΗΣΗ  

ΣΜΗΜΑ  

ΠΑΡΑΡΣΗΜΑ  

ΔΘΑΡΚΕΘΑ 3 ΩΡΕ 

 

ΘΔΜΑ Α 

Α1. Έζηυ μια ζςνάπηηζη f οπιζμένη ζε ένα διάζηημα Δ. Αν η f είναι ζςνεσήρ ζηο Δ 

και f (x) 0   για κάθε εζυηεπικό ζημείο x ηος Δ, να αποδείξεηε όηι η f είναι 

ζηαθεπή ζε όλο ηο διάζηημα Δ. 

 Μονάδες 8 

Α2. Πόηε μία ζςνάπηηζη f με πεδίο οπιζμού Α λέγεηαι ″1‒1″; 

Μονάδες 3 

Α3. Έζηυ μια ζςνάπηηζη f ζςνεσήρ ζε ένα διάζηημα Δ και παπαγυγίζιμη ζηο 

εζυηεπικό ηος Δ. Πόηε λέμε όηι η ζςνάπηηζη f ζηέθει ηα κοίλα ππορ ηα άνυ ή 

είναι κςπηή ζηο Δ; 

Μονάδες 4 

Α4. Να σαπακηηπίζεηε υρ ζυζηή () ή υρ λανθαζμένη (Λ) κάθε μια από ηιρ 

παπακάηυ πποηάζειρ. 

i) Αν μια ζςνάπηηζη δεν είναι ζςνεσήρ ζηο xo, ηόηε δεν είναι και 

παπαγυγίζιμη ζηο xo. 

ii) Έζηυ μία ζςνάπηηζη f παπαγυγίζιμη ζηο [α, β] και f ( ) f ( )   , 

ηόηε ςπάπσει ένα ηοςλάσιζηον ( , )    ηέηοιο ώζηε f ( ) 0   . 

iii) Αν η f είναι παπαγυγίζιμη ζηο xo και η g δεν είναι παπαγυγίζιμη 

ζηο 
of (x )  ηόηε η gof δεν είναι παπαγυγίζιμη ζηο xo. 

Μονάδες 6 

Α5. Θευπήζηε ηον παπακάηυ ιζσςπιζμό: 

″Για κάθε ζςνάπηηζη f οπιζμένη και παπαγυγίζιμη ζηο  αν για κάποιο 

ox   ιζσύει f (x ) 0
   ηόηε ηο xo είναι θέζη ηοπικού ακπόηαηος ηηρ f.″ 

α) Να σαπακηηπίζεηε ηον ιζσςπιζμό γπάθονηαρ ζηο ηεηπάδιό ζαρ ηο γπάμμα Α 

αν είναι αληθήρ ή ηο γπάμμα Ψ αν είναι τεςδήρ. 

Μονάδες 1 

β) Να αιηιολογήζεηε ηην απάνηηζή ζαρ ζηο επώηημα α) 

Μονάδες 3 

 

Σ    Λ 

 

Σ    Λ 

 

Σ    Λ 
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ΘΔΜΑ Β 

Δίνεηαι η ζςνάπηηζη 2f (x) 4x 1 x, x     και ηο 
x
lim f (x) 0


 . 

Β1. Να αποδείξεηε όηι 2  . 

Μονάδες 6 

Β2. Να αποδείξεηε όηι η f είναι γνηζίυρ αύξοςζα και να βπείηε ηο ζύνολο ηιμών ηηρ. 

Μονάδες 3+ 2 

Β3. Να αποδείξεηε όηι η f ανηιζηπέθεηαι και όηι η ανηίζηποθή ηηρ είναι η 
2

1 x 1
f (x) , x 0

4x

 
  . 

Μονάδες 1+ 4 

Β4. Να ςπολογίζεηε ηο όπιο 
1x

x
lim

f (x)


. 

Μονάδες 4 

Β5. Να δείξεηε όηι η εξίζυζη 
2 2 2

f ( ) f ( ) f ( )
0

x 9 x 4 x

  
  

 
 έσει δύο ηοςλάσιζηον λύζειρ 

ζηο διάζηημα  0, 3 , , ,   . 

Μονάδες 5 

ΘΔΜΑ Γ  

Γ1. Έζηυ παπαγυγίζιμη ζςνάπηηζη f :   ηέηοια ώζηε: 

 xe f (x) f (x) 1 xf (x) f (x) 1       για κάθε x  και f (0) 1  

α) Να αποδείξεηε όηι 
x

x

e x
f (x)

e x





, x .  

Μονάδες 6 

β) Να αποδείξεηε όηι  x

x
lim e x


    και να βπεθεί ηο ζύνολο ηιμών ηηρ f.  

Μονάδες 2+3 

Γ2. Να αποδείξεηε όηι ςπάπσει έναρ και μοναδικόρ  0,1  ηέηοιορ ώζηε 
1

f ( ) ln 


.  

Μονάδες 4 

Γ3. Να μελεηηθεί υρ ππορ ηη μονοηονία η ζςνάπηηζη g :   με: 

 xg(x) e x f (x)    

Μονάδες 2 

Γ4. Έζηυ ζςνάπηηζη h :   ηέηοια ώζηε 3h (x) 2h(x) g(x)   για κάθε x . 

α) Να αποδείξεηε όηι η h είναι γνηζίυρ αύξοςζα ζηο .  

Μονάδες 4 
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β) Να λςθεί η ανίζυζη:  f ( ) 2g h(3x) e h(2 x) 1 0    .  

Μονάδες 4 

ΘΔΜΑ Γ  

Έζηυ παπαγυγίζιμερ ζςναπηήζειρ f :   και g :  . 

Τποθέηοςμε όηι: 

  Για κάθε x  ιζσύοςν 2f (x)g(x) g (x)  και 
f (x) g(x)

g (x) f (x)

 


 
  

  f (0) 0  και g(0) 1 . 

   
x
lim f (x) g(x)


     και  
x
lim f (x)
 

  . 

Γ1. Να αποδείξεηε όηι 2 2g (x) 1 f (x)   για κάθε x .  

Μονάδες 5 

Γ2. α) Να μελεηηθούν οι ζςναπηήζειρ  f  και g υρ ππορ ηη μονοηονία, ηα ακπόηαηα, 

ηην κςπηόηηηα και ηα ζημεία καμπήρ.  

Μονάδες 5 

β) Να λςθεί η εξίζυζη 2 2x g(x) x x     
Μονάδες 3 

Γ3. Να αποδείξεηε όηι 
x
lim g(x)


  , 
x
lim f (x)
 

   και να βπεθεί ηο ζύνολο 

ηιμών ηηρ  f .   

Μονάδες 5 

Γ4. Να βπεθεί ηο  g(x)

x

1
lim x e

f(x)

 
   
 

  

Μονάδες 4 

Γ5. Να αποδείξεηε όηι η  f  ανηιζηπέθεηαι, όηι 1f   είναι γνηζίυρ αύξοςζα ζηο πεδίο 

οπιζμού ηηρ και όηι 
1f (0) 0   

Μονάδες 3 

 


